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1. Dokazati da izraz

9 20167 9 20177 9 20187
s | x — 3 +sm” | x — 3 +sm° | x — 3

ne zavisi od z.

Rjesenje: Koristimo adicionu formulu za razliku uglova:

9 20167 9 20177 9 20187
sm” | x — 3 +sm” | x — 3 +smn” (| x — 3

2
= sin? (z — 6727) + sin® (3: — 6721 — g) + sin? <x — 6721 — ;)

2
= sin’(z) + sin? (a: g) + sin? (a: - ;)

_ sin(z) + (sm (g) cos(z) sin (;r>>2 + <sin(x) cos (?) — cos(z) sin (2;))2
3
2’

= gSiHQ(Z’) + SCOSZ(x)

2. Dat je polinom

P(x) =ag+ a1z + - + apz™ = (x4 1)%96(z 4+ 2)2016 (2 4 2016)2°16.



Izrac¢unati

2(ag + a4 + - - - + a2016-2016) -

Rjesenje: Polinom P(z) je polinom stepena 20162 tj. n = 20162. Vazi:

P(l):a0+a1+~-+a20162
P(_l):ao_a1+"'+a20162
P(O):ao.

Sabiranjem prve dvije relacije i oduzimanjem dvostruke trece, dobijamo:
P(1)+ P(—1)—=2P(0) =2(ag + a4 + - - - + asgi62)-
Kako je

P(O) — 12016 . 22016 - 20162016,
P(l) — 22016 . 32016 - 20162016 . 20172016’
P(-1) =0,

to dobijamo

2(a + as + -+ + agggz) = 22010 - 3201620162919 (20172016 — 2) .

. Niz (a,) definisan je sa a; =11 a, =n(a; + a2+ -+ ap—1) za n > 1. Odrediti sve indekse

n za koje je broj a, djeljivsal-2-3-...-n.

Rjesenje: Primijetimo da je a; = 1 djeljiv sa 1. Za n > 2 neka je s, = a1 + -+ + apn_1.

Tada je ap, =n-s, 1
Sp=8n-1+an1=51+(n—1)-5,1=n"5,1,

za n = 2. Dakle,

|
sn:n-sn_l:n-(n—l)-sn_g:---:n-(n—l)‘...'S-SQZ%.



Slijedi da je za svako n > 2

n!
A =N -8, =N+ —,

2
pa je za sve parne n > 2 broj a, djeljiv sa n!. O

. Unutar trougla ABC' data je tacka S tako da je ZSAB = ZSBC = ZSCA = ¢. Ako su «, 3

i v unutrasnji uglovi trougla ABC dokazati da vazi:

1 " 1 n 1
sinf¢  sin?a  sin?fB  sin?y’

Rjesenje:

w AN

A B

Koristedi sinusnu teoremu, povrsine trouglova ABS, BC'S i CAS su date sa:
Pags = %\ABHAS] sin g, Ppos = %\ch|35| sin g, Poag — %\ACHCS\ sin .
Takode, povrsina trougla ABC se moze racunati kao:
Pape = %]ABHAC\ sina — %\ABHBC] sin 8 = %]ACHBC| sin .

Vazi da je
Papc = Paps + Ppcs + Poas,

odnosno

1 1 1
P = Papc = §]AB|]AS|sincp + i\BCHBS|sin<p+ §]AC|]CS]sing0.

3



Dijeljenjem ovog izraza sa P i sin ¢ dobijamo da je

1 1 1 1
Snp ﬁ|ABHAS| + ﬁ|BC||BS| + ﬁ|AC’||C’Sl
_ |ABJ|AS| |BC||BS| |AC||CS]
~ |AB||AC|sina  |AB||BC|sin3 = |AC||BC|sin~y
S| iBs| s "
- |AC|sina  |AB|sin = |BC|siny’

Sa druge strane, ako posmatramo trougao ASC, uocavamo da je ZCAS =a — ¢ i LASC =

T — ¢ — (0 — @) =7 — . Primjenjujuéi sinusnu teoremu na ovaj trougao dobijamo da je

AS] _

sin

sin

|AC|  sin(m —a) sina’

Na isti nacin iz trouglova ABS i BCS dobijamo

|BS|  singp

|ICS|  singp

|AB|  sinB’ |BC| siny’

Ako ovo uvrstimo u formulu (1) dobijamo

1 sin
sing  sin?a
odnosno
1 1
sin¢  sin’a

sin sin ¢

sin?B  sin?~y’
1 1

sin?B  sin?~y’



