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1. Dat je polinom
P(z) =ao + a1z + - + apz™ = (z + 1)2916(2 4 2)2°10 (2 4 2016)2°16,

Izracunati

2(ag + a4 + - - - + a2016-2016) -

Rjesenje: Polinom P(z) je polinom stepena 20162 tj. n = 20162, Vazi:

P(l) =ap+ a1 + -+ agpe2
P(—l):ao—a1+--'+a20162
P(O):ao.

Sabiranjem prve dvije relacije i oduzimanjem dvostruke trece, dobijamo:
P(1)+ P(—1) —2P(0) = 2(ag + a4 + - - - + aggig2)-
Kako je

P(O) — 12016 . 22016 . 20162016,
P1) = 92016 32016 . 91162016 . 9()1 72016
P(~1) =0,

to dobijamo

2(as + aq + -+ + agigz) = 22010 - 3201620162019 (2017210 — 2) .



2. Odrediti sve prirodne brojeve x i y za koje vazi

4204 ol =2

Rjesenje: Ocigledna rjeSenjasuxz =1,y=1i2z =3, y = 3. Za x = 4 ne postoji cjelobrojno

y tako da su ispunjeni uslovi zadatka. Pretpostavimo da je x > 5. Tada je
6!+ 7'+ 42! =5k-41-6
za neko k € Ny, pa je

W2t al=142+6+24+120+5k-41-6=9+9-16- (1 + 5k).

Otuda )
1!+2!—{—---—|—m!:y2:>16-(1+5k:):%—1,
odnosno
y2
16.(1+5k):z2—11z2:§.

Kvadrat cijelog broja pri dijeljenju s 5 daje ostatke 1, 4i 0, pa 22 —1 # 1 (mod 5), a sa
druge strane
16-(1+5k) = 1 (mod 5),

Sto povlaci da za x > 5 data jedna¢ina nema rjeSenja. Dakle, jedina rjeSenjasu x =1,y =1

iz=3,y=3. g
3. Tri broja ¢ine rastudi aritmeticki niz. Ako drugi ¢lan poveéamo za 1, a treéi za 10, niz postaje
geometrijski. Ako je najmanji od datih brojeva jednak 2, odrediti te brojeve.

Rjesenje: Iz uslova zadatka, brojevi

a1:2, a2:3+d i a3:12+2d



¢ine geometrijski niz. Dakle,
B+d?=2-(12+2d) = d=3ilid=—5.

Trazeni brojevi su, zbog ¢injenice da je niz rastuéi, 2, 51 8. ([l

. Unutar trougla ABC' data je tacka S tako da je ZSAB = ZSBC = ZSCA = ¢. Ako su «a, 3

i v unutrasnji uglovi trougla ABC dokazati da vazi:

1 n 1 n 1
sinp  sin’a  sin?f sin?y

Rjesenje:

w AN

A B

Koristedi sinusnu teoremu, povrsine trouglova ABS, BC'S i CAS su date sa:
Paps = | AB||AS|sin, Pscs = 5|BC|IBS|sing, Poas = 5] AC||CS]|sin .
Takode, povrsina trougla ABC' se moze rac¢unati kao:
Pape = %|AB\|AC\ sina — %\ABHBC] sin 8 = %]AC||BC| sin .

Vazi da je
Papc = Paps + Ppcs + Poas,

odnosno

1 1 1
P = Papc = §]AB|]AS|sincp + i\BCHBS|sin<p+ §]AC|]CS]sing0.

3



Dijeljenjem ovog izraza sa P i sin ¢ dobijamo da je

1 1 1 1
Snp ﬁ|ABHAS| + ﬁ|BC||BS| + ﬁ|AC’||C’Sl
_ |ABJ|AS| |BC||BS| |AC||CS]
~ |AB||AC|sina  |AB||BC|sin3 = |AC||BC|sin~y
S| iBs| s "
- |AC|sina  |AB|sin = |BC|siny’

Sa druge strane, ako posmatramo trougao ASC, uocavamo da je ZCAS =a — ¢ i LASC =

T — ¢ — (0 — @) =7 — . Primjenjujuéi sinusnu teoremu na ovaj trougao dobijamo da je

AS] _

sin

sin

|AC|  sin(m —a) sina’

Na isti nacin iz trouglova ABS i BCS dobijamo

|BS|  singp

|ICS|  singp

|AB|  sinB’ |BC| siny’

Ako ovo uvrstimo u formulu (1) dobijamo

1 sin
sing  sin?a
odnosno
1 1
sin¢  sin’a

sin sin ¢

sin?B  sin?~y’
1 1

sin?B  sin?~y’



